
Lösungsnotizen zum 10. Übungsblatt:

Aufgabe 4
a)

fX(x) = λ exp(−λx)I[0,∞)(x)

M(s) = E(exp(sX)) =

∞∫
0

exp(sx) · λexp(−λx) dx

=

∞∫
0

λ exp((s− λ)x) dx

= λ

[
exp((s− λ)x)

s− λ

]∞
0

=
λ

λ− s
falls s < λ, ansonsten nicht definiert

b)

M ′(s) =
λ

(λ− s)2

M ′′(s) =
2λ

(λ− s)3

M ′′′(s) =
3 · 2 · λ
(λ− s)4

M (k)(s) =
k! · λ

(λ− s)k+1

k-tes Moment = M (k)(0) = k!·λ
λk+1 = k!

λk
.

Aufgabe 5

g = F, g ist bijektiv, h = F−1.

h′(y) = ∂
∂y
F−1(y) =

1

F ′(F−1(y))︸ ︷︷ ︸
Ableitung der Umkehrfunktion

= 1
f(F−1(y))

(≥ 0 für f(F−1(y)) 6= 0)

fY (y) = fX(h(y))·|h′(y)| = f(F−1(y))· 1
f(F−1(y))

=

{
1 falls y ∈ (0, 1) und f(F−1(y)) 6= 0

0 sonst.
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