Aufgabe 1

Aufgabe 2

Sei u : B(R) — R ein translationsinvariantes Mafl. Zeigen Sie, dass fiir beliebige Inter-
valle |a, b] notwendigerweise gelten muss:

plla, 0]) = p(10,1]) - (b — a).

Hinweis: Betrachten Sie erst Intervalle der Form ]0, 2], dann Intervalle mit rationalen
Endpunkten und zum Schluss beliebige Intervalle.

Fir n € N gilt:
p(0,1) = u(U ;15])

Fiir p € N folgt:

Fiir x € R existiert eine rationale Folge ¢, |  und mit der Stetigkeit von oben folgt:

u(lo.a) = u (mo,qn])

n=1

= lim 4 (]0, ga])
= nh_{glo dn - ,U(]O, 1]) =T MGO’ 1])

SchliefSlich folgt fiir beliebige a,b € R mit a < b:

p(Ja, b)) = p(Ja —a,b—a]) = p(]0,b — a] = (b —a) - u(]0, 1]).



